B.tO.Mpotacos (MIY, mex-maT, BLL3)

Teopema lNoHcene — ApKaAa U 3aragovHan

Kaxk oona 3adaua sanemenmapnoiu ceomempuu 6om yice 08a 8eKa
He 0aem NoKosi NPOHecCUOHANbHBIM MAMEMAMUKAM

OO0HoU u3 saxcHeliWwux U 8 Mo e 8pemMs
Kpacuseliwux meopemMm Kaaccuyeckol eceomempuu
AsnaemcAa meopema [loHcene.

®. lpucbgpumc, Lxc. Xappuc (1977)

B 0epesHro, K memke, 8 2nyuws, 8 Capamos,
Tam byodewb eope 2opesams!

A.C.[puboeodos, «[ope om yma» (1824)



Teopema. Ecnan pns AByx OKPYKHOCTElM Cyl,ecTBYeT BMUCAHHO-OMMUCAaHHAbIN
MHOIOYro/IbHUK, C BEPLWMHOM D1, TO TaKMX MHOTrOyrolbHMKOB 6ECKOHEYHO MHOTO,
NPUYEM B Ka4ecTBe NepBOM BEPLUMHbI MOXHO B3ATb JIIOOYIO TOUKY OKPYXKHOCTW.

[laTta oTKpbITUA: 1814
cpepaHee apudmetnyeckoe = 1818

[arta onybankoBaHua: 1822



1788. aH Bukrtop NoHcene poguncar. Mew, Bo PpaHuun.
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1788. Poauncar. Mey, Bo PpaHumu.

1810. OKoH4YuMAN [lonutexHun4veckyto wkrony B MNMapuke.
Hay4yHbin pykoBoauTenb — lacnap MoHK.

1812. OKOHYMN WMHXKeHepHYIo WKony B Meue.

aH-Buktop loHcene
(1788 - 1867)



1812. TloHcene -- B YNHE NOPYYMKA MHKEHEPHbIX BOUCK — B HanoneoHOBCKOM apMuM.
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11 nioHa 1812 ropga nepexop Bennkon Apmum yepes HemaH



26 asrycta 1812 ropa bopoauHCKoe cpakeHue




15 - 18 HoAbpa 1812. CparkeHune nopa, KpacHbim (oKono CmoneHcka).

Apmuna HanoneoHa noHecna oWwyTUMble MNOoTepu.
18 HOoAbpa 1812. [loHcene TAXKeNno paHeH.

B3AT B N/IeH 1 OTNpaB/ieH B CCbiNKY B I. CapaTos



CEOPHAH TABXHIA XHCTOB RAPT
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RicNots e

B mapTte 1812 roga nneHHble npebbiBatot B Capatos

1812 —1814. Ccbinka B CapartoBe
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NMoHcene »XuBeT B OTAE/bHOM AOMe,

BeAeT dKTUBHYIO CBETCKYIO }XU3Hb.




MneHHble ppaHUy3bl Nnocaamnm ayboByto polyy B 3aropogHOM gome
capatoBsckoro rybepHaropa A.A.MaHuynuase.

Tenepb 3gecb UeHTpanbHbIN Napk CapaTtosa.
OauvH u3 3aTux aybos nocaxkeH MoHcene!



1812 — 1814. AKTMBHO 3aHMMAETCA Hay4yHOU paboToil.

Traité des propriétés projectives des figures
(O npoekmueHsbIx ceolicmeax ¢huzyp) -- HECKObKO
mosicmoeix mempaodel. WM30aHo 8 1822.
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PROPRIETES
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B 3TOI KHUTe 3an0¥eHbl OCHOBbI MPOEKTUBHOW FrEOMETPUMN.
ChopmynunpoBaHa U JOKasaHa Teopema O BNUCAHHO-OMNUCAHHbIX

MHOroyronbHuKax (teopema MoHcene).



APPLICATIONS
D’ANALYSE ET DE GEOMETRIE,

QUI ONT SERVI DE PRINCIPAL FONDEMENT AU

TRAITE

PROPRIETES PROJECTIVES DES FIGURES,
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o
Par JZVY PONCELET,
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Applications d’analyse et de géométrie.
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1815. Bo3Bpauwaetca Bo PpaHumio.
MpenoaaeTt B MHXeHepHOM WwKose B Meug.

MoHcene npuse3 c cobon n3 Poccum 7 TeTpagem wu...

PYCCKHUE CHeETbI.

1838 -- 1848. Npodeccop MNapuKCKOro yHnsepcuTeTa.

1842. lMpe3unaeHT MNapuKCKoOM akageMmm Hayk

1857. WN36paH MHOCTPaHHbIM YieHOM CaHKT-
MeTepbyprckom akagemmm Hayk.




364 PROPRIETES PROJECTIVES.

570. Soit maintenant ABCDEF (Fig. 104) un hexagone quelconque & Ia fois
inscrit 4 une section conique et circonscrit  une autre ; supposons que Yon
trace les diagonales qui joignent ses sommets respectivement opposés; d’abord
elles se croiseront toutes, comme lon sait (208), en un seul et méme point
K : or le raisonnement général de I'art. 568 peut, de nouveau , servir & prou~
ver que la courbe unique qu'enveloppent ces diagonales, dans le mouvement
possible (566) du polygone antour des deux courbes , doit nécessairement étre
infiniment petite ou se réduire & un point, qui est évidemment encore ici le
point de croisement K de ces diagonales.

D'ailleurs, la portion de quadrilatére ABCD , par exemple , composée de trois
cotés conséentifs quelcongues de Ihexagone proposé, sappliquant successive—
ment , davs les diverses positions du systéme , sur les cinq portions semblabjes
déterminées par les autres diagonales de cet hexagone, on voit, & priori, que
Ja section conique unique (534), enveloppée par Ia diagonale AD ou le coté
Tibre du quadrilatére, devra toucher & la fois et doublement cette diagonale et
chacune des deux autres ; ce qui ne peut étre évidemment & moins que cette
section conique ne soit infiniment petite, et ne se confonde avec le point K.

La méme démonstration s'appliquant, mot & mot, 3 un polygene quel-
conque , d'un nombre pair de sommets , quiserait 4 la fois inserit 4 une section
conique et circonscrit 3 une autre, on peut conclure le théoréme général
qui suit :

Un polygone quelconque , d'un nombre pair de sommets, étant inserit
a la fois & une section conique et circonscrit & une autre, 1°. toutes les
diagonales qui joignent les sommets respectivement opposés de ce poly-
gone se croiseront en un seul et méme point; 12°. ce point demeurera
invariable de position, quand on wviendra & faire mouvoir le polygone,
entre les deux courbes , daprés les conditions primitives (566); 3°. cepoint
sera (532) Pun des points de concaurs des sécantes conjuguées communes
& ces courbes. * oo

571. Supposons, en outre, quon forme le nouvesu polygone ABCTEF,
dont les sommets sont précisément les points de contact des cérés -du pre-
mier ABCDEF ; it résultera, de la théorie des polaires réciproques (230), qu'il
scra en méme temps circonscriptible 4 une troisiéme section conique, et que
par conséquent il se trouvera absolument dans la méme sitnation que Pautre
4 Pégard des courbes respectives auxquelles il appartient. Donc les diagonales
qui joignent ses sommets opposés, et qui sont en méme temips les cordes



Kak aAoKa3aTb Teopemy lMoHcene ?

HauyHem co cnyyaa n = 3.

[ns TpeyrosbHMKa 3Ta Teopema morna 6bITym3BetyH:  Aonaro Ao lNoHcene.

dopmyna Dunepa:

1767. JleoHapp dnnep

Ha camom pene:

1746. Yunbam Yannen

«An essay on the properties of triangles inscribed in and
circumscribed about two given circles»,
Miscellanea Curiosa Mathematica (1746), no. 4, 117-124.




®opmyna Dunepa:
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n=4. ®dopmyna Dycca:
1 1 1
2 T 2 2
(R+d) (R—-d) r A D

1792. Hwkonan NeBaHoBUY Dycc,
YYEHUK N MOMOLLHUK J1.91nepa




R—-d
R+d

n=5 JR-r}-d* + 2RR-r=d) = r

(A.Ireiinep, 1827)

1 1 1

_|_ =
(R*—d*) —4Rr’d  (R*—-d*)’ +4Rr’d 2r*(R* +d*)" —(R* =d*)’
(A.reitnep, 1827)

n=6

1 1 1

+
(R*—-d*) —4R*dY  (R>-d*)’ +4Rr’d)’ 2r (R> +d*)’ —(R* —d*)*y’
(K.I".STko6u, 1823)

[Ana npon3BoabHOro n ectb popmysnbl Kanm (1854)

Aptyp Kanun (1821-1895)



JlokaxkeM cpasy Il BCEX n.

OpurnHanbHoe aokasaTtenbcTso [ToHcene 6biso
aHanuTUYecknum. [losxKe oH Npuaymasn 4Ynmcto
reomeTpuyecKkoe (HO ANMHHOE)

Jlokazame 6onbwe uHo20a ripouje.

[.Moka, «MatemaTuKa 1 NnpaBaonoaobHble paccyKAeHMa»

ago PROPRIETES PROJECTIVES.

CHAPITRE IL

Des polygones inscrits et circonscrits ¢ d’autres polygones
ou & des sections conigques.

493. AU moyen des principes posés dans le HI°. chap. de la I, section
on obtient sur-le-champ, comme on en a vu nombre d’exemples dans les
sections sui » tout ce qui les propriétés des angles et des trian-
gles assujettis 4 se mouvoir snivant certaines lois; il nous reste maintenant
& montrer comment on peut aisément étendre ces diverses propositions, qui
sont en quelque sorte élémentaires, 4 des polygones d'un nombre quelcon-
que de cotés, assujettis 3 des conditi logues : or c’est & cet ‘objet que nous
voulons consacrer ce chapitre, en ne nous arrétant, toutefois, quaux théorémes
qui peuvent paraitre les plus dignes d'intérée.

Du lien du sommet libre et des points de rencontre des c8tés d’un polygong
variable, dont les autres sommets parcourent des droites données,
tandis que ses cOtés pivotent sur des points fixes.

Considérons, en premier lieu, un quadrilatére quelconque abed (Fig. 80),
et supposons que ses différens cités da, ab , be, cd soient assujettis & pivoter
respectivement autour des points fixes p, /, p”, p" de son plan, pris pour
poles (196 note) ; tandis que tous ses sommets, le dernier & excepté, soient as~
treints & glisser sur les trois droites fixes AB, BC, CD dont les directions leur ap-
partiennent respectivement ; je dis que le sommet libre d parcourra, dans toutes
ses positions, une seule et méme section conique, comnme cela a lien (204)
pour le cas particulier du simple triangle.

Tragons, en effet, les droites pp/y p"p" qui renferment les deux premiers
et les deux derniers points fixes du quadrilatére abed; joignons, par une
nouvelle droite, le point P de leur intersection mutuelle avec le sommet b
opposé au soimet libre du quadrilatére ; elle ira déterminer, sur les cotés ad,
cd adjacens 4 ce dernier soinmet, deux points x et y, variables de position
en méme temps que le point d. Or le sommet = du triangle abx décrira

et



[loKa3aTeNbCTBO C MOMOLLbIO MHBAPUAHTHO Mepbl

Kapn lNyctas Ako6u (1804-1851) ¥ose Jlyn ®paHcya bepTtpaH (1822-1900) AHpwm JleoH Jleber (1875-1941)



Mcaak Akob LLIéHGepr Banepui Bacunbesuu Kosnos Ackonbp, leoprueBny XoBaHCKUMA



Oata (?) Teopema A.LUteitHepa

«Oxepenbe WteitHepa»

«TenedOoHHbIN AUCK»

Akob LTenHep
(1796-1863)






1960. Teopema o 3ur3are (O.borrema)

«Teopema o 6n10xe»

«Teopema 0 Ky3HeuunkKe»

O31H bottema
(1901-1892)




1903. Teopema Imxa

MNoHcene 3ursar LLitenHep

Arnold F. Emch
(1871 — 1959)




