
LXXXIX Ìîñêîâñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà

28 ìàðòà 2026 ãîäà ♦ 11 êëàññ, âòîðîé äåíü

Çàäà÷à 1. Â êàæäîé êëåòêå áåñêîíå÷íîé êëåò÷àòîé ïëîñêîñòè çàïèñàíî ïî
îäíîìó äåéñòâèòåëüíîìó ÷èñëó òàê, ÷òî ñóììû ÷èñåë âî âñåõ ãðóïïàõ êëåòîê,
îáðàçóþùèõ ¾ëåñåíêó¿ (ñì. ðèñóíîê), îäèíàêîâû. Ìîæåò ëè ñðåäè çàïèñàííûõ
÷èñåë áûòü ïî êðàéíåé ìåðå 89 ðàçëè÷íûõ?

Çàäà÷à 2. Äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà a, b, c, d òàêîâû, ÷òî

a+ arctg b > c+ arctg d, b+ arctg a > d+ arctg c.

Äîêàæèòå, ÷òî a+ b > c+ d.

Çàäà÷à 3. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC âûñîòû AD, BE è CF ïåðå-
ñåêàþòñÿ â òî÷êå H. Òðè îêðóæíîñòè ñ öåíòðàìè â òî÷êàõ D, E, F , ïðîõîäÿùèå
÷åðåç H, ïåðåñåêàþò ïðÿìûå BC, CA è AB ñîîòâåòñòâåííî â øåñòè ðàçëè÷-
íûõ òî÷êàõ. Äîêàæèòå, ÷òî ýòè øåñòü òî÷åê ìîæíî ðàçáèòü íà äâå òðîéêè òàê,
÷òîáû äëÿ äâóõ òðåóãîëüíèêîâ, îáðàçîâàííûõ ýòèìè òðîéêàìè òî÷åê, íàøëàñü
îêðóæíîñòü, êàñàþùàÿñÿ âñåõ øåñòè ïðÿìûõ, ñîäåðæàùèõ ñòîðîíû ýòèõ òðå-
óãîëüíèêîâ.

Çàäà÷à 4. Â êëàññå, ñîñòîÿùåì èç íå ìåíåå 5 ó÷åíèêîâ (äåâî÷åê è ìàëü÷è-
êîâ), ïðîâåëè êîíòðîëüíóþ ðàáîòó. Èçâåñòíî, ÷òî âî âðåìÿ ðàáîòû êàæäàÿ ïàðà
øêîëüíèêîâ ïîîáùàëàñü è ðîâíî îäèí èç ó÷åíèêîâ â ýòîé ïàðå ïîìîã äðóãîìó.
Â ðåçóëüòàòå îêàçàëîñü, ÷òî äëÿ êàæäîãî ó÷åíèêà ñðåäè òåõ, êîìó îí ïîìîã,
ïîðîâíó äåâî÷åê è ìàëü÷èêîâ. Ñêîëüêî ó÷åíèêîâ ìîãëî áûòü â êëàññå?

Çàäà÷à 5. Íàçîâ¼ì íàòóðàëüíîå N > 1 õîðîøèì, åñëè íàéäóòñÿ òàêèå íàòó-
ðàëüíûå ÷èñëà a1, . . . , aN , ÷òî íàèáîëüøèå îáùèå äåëèòåëè âñåâîçìîæíûõ ïàð
èç íèõ îáðàçóþò N(N −1)/2 ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Ñóùåñòâóåò
ëè õîðîøåå íàòóðàëüíîå ÷èñëî, áîëüøåå 10100?

Çàäà÷è, ðåøåíèÿ, èíôîðìàöèÿ î çàêðûòèè
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